
Qu : Parque na par defines les polynomes
commefot polynomials?

0 ↳ functions polynomials de A - A
It commutatif) pervent avoir plusiences
representation differentes sons fame
as poly nom es



si A - #p=pi, p premie
aloe Vx/Fp on xP.x =0

sur #p le polynome XP-X donne les

represente fo in fat que le polynome not
O

.



pour
evite cela ou defini un

polynome par ses coefficients
sous fame dime suite qui devient
identiquement nalle reportiv d'un certain
rang

P = Janlo aneA

arec dn-sinyD+
ethe plus grand entier dtg aft On



est appel le clagne de P(si P-(Onso
on pose d =-x/

Ou defini une notation speciale pour
artaines suites :

4)= 1.,0, 0, .. .. 0 ... ) not ano mye
X
= 10, 10, . . . ., 0 JasoanOn2



X* 10, . . . .
/00....... doeaad= 1

an=o mydu

Notation supplementaires
or pose
11 et N

...

les X d50 forment un famille generatio
du -module de sates a support fini

Ide polynomes



toute saitz /polynomal Psacut
de maniore unique

P
- /do,,,..., 4 d, 0, .. ..8
d

P
=a. + a#+ .... ad. .

Autre interet : un polynome a coefficient
dans A peut servir a definir me
fet polynomials pour toute A algebre



contenent A
.

Ex : Mp(A) on a we injection
A A . IddC My(A)
a -> a .Id E Md (A)

si MeMp(A) P(X) = ar+ a,X+... tan
on defini PCM):= a,Ida,M x . . . .a

m

Cas principal Ask= corps . CH



.
Q2 : si Vetun Kev de dimfinie
G : V= V linaire ef tg 54 are

Pop-Idy alas Getinverschle
dinverse o Pet pstlineaire
1 on a 904- Pol-Farf



Engeneral si GeHom , (V,WI et
dim V= dimW < X

siteHomwY/tq Pop =Fow
alu Getinverschen 04/90T

aganche et Nog
adte



Ou pent utilise ses resultats

directmenten examen sans

bes justifier



Preuve :tweW &(4(w=was Get any
etdone bijective can

dim V= dim W

(Rappel por leTNI climber =dimV-cimImg
=dimV-dim W

don best injective done Ejective



Sort G la seciproque de Galas
on part de GOP-Idw
on applique &" a junche

- I

gp-
=> 4- It



03 : Dualite et pap.
V = Kev de dim

V* Hom
,y(V, KJ =51 :

V-oK limeaires]
dimU = dim Va etdone VsVd
etant donne lev

*

an definit
l =GreV +g((y= 03 = bu(l)cV



start donne veU on defini
v
: =GleV

+

+y ((v)=03cV
*

v= kar)ev) on eur :- Ku

Ring : ev r Hom ,)VYK)U
Plus generalementetant downs

W* V* un SEV on defini



W**: = [veV tyfleW
T

(()=b)
-ke(2) = 1 keele

bass de WK

et de un si NCV ou defini
It =GleV

*

+qweW eIw) =O)
-uber (er)wer



on a dim +dim WT = & /Consequence
dim /+ dim W

**
= &

example : sil &= her (1)= dimV- I
=d- 1

l
= (K./

+

et K
.

2 de dim &

1 + d-1 = d .



Rung : si B :
V
+V->K

est lo fame biliveoive definispar lproduct
BJV
,
v = x,x!+....+ .xd Scalaire

uswef
V
= x47 ...+ded
v'sujet ...ed

ou peut associe a chaque



recteur v'eV me fame fineaive
Blauf : V - Blu

,
v)

or aue applicationVVu
quistun isomorphisme lineaine
-on peat identifie Vavec V



et le notion d'othogonalite coincident.
sour cette identification.



Q4 :Fupence
lineaire defets evolutes

en des points convenables.I
si oua 4fonctions a lors levaluation
en4 pts inposition generate
struffisante pour l'endep linexive

"General" dependa contextetie



Exisile futs sont periodique de
periode 1 b4 points doivent stre

E modulo I .

· Si an a des pts egaux poum
In 4

tegalement deriver encespts ourpen
pts ayant des multiplicite



PoP = Idw alos

got surjective et donc bijective
par egalte des dims .

et g 4 .
et 40G-Id



Principe General :
· Engenerat si an dispense de

n restors qu'on vent montrerlin
independant on doit bes evalues sur

an moins a forms fineaires /fineaivement
inclep) : on arra we application
fineaine



=1, ..., (n) : V- k
v (b(), .., In(u)

soit W = Vect(y, ..., Un) Conventmy
si restreinte a W at supective

on auta le resultat kar cimVsn)



pour cela il suffit que
les estriction de lig scient linedine

indep
On le "voit" concretement

por
lamulation

b'uneC desverture y, ..,Un

qui donne le rectum nul-



06 : 19
% /"- q ?

p : V= wpiw
"
-v

eta priori (D): (V-- (W)
*

ou sato que (K)*et comoniquement
isonaph a V :



l'isomorphisme etant
veV-eveavec

eve) = 1(v)
etda

coup on pent identifie Vi(
+

etalar (9%(
-(W
99

ristantie que: V -W



Preuve : % : veU--P(weW

= w* --%w=by =V
*

: v= ((p(u)
(9% (1/

*

--(W
*



on a (V-Sevilly ver
kan veV-eve" stan isomorphisms
Dem (W**- Serv, New Plus

Mq (p/
*

lev,) = evpEa



Cela vous diva
que

si on identifie
Va (VB et Wa (W"en

identifiant v area ev etware ev
atou (p*evul etidentific are
(W eupsur



19/Pevv) stuve fame lineaire anI
(e) /lu)19/evul : te w -q

*

Sort In e WPon a par defch

(plevu/() = Levplu
=ev/gui



on a G") = log
etdom ev(G-ev(lop

-Puopf(u)
= (w/p(M)
- ep()(2)



On a don my
Trell

(plev) -engine
On peut resumer cela dans

le diagramme suivant



relgiveW
ev
. 1) Sev.
eveerpuewa


